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Problematika ¢tyf bodu na kruznici
@ dukazové ulohy

@ matematické soutéze

@ nedostate¢na metodika v ucebnicich
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Dostupné prostfedky
@ analyticka geometrie
@ syntetickd geometrie
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Dostupné prostfedky
@ analytickd geometrie
@ syntetickd geometrie
» vlastnosti obvodovych uhlu
» mocnost bodu ke kruznici
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Vlastnosti obvodovych ahld
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Véta 1

Konvexnimu &tyfuhelniku ABCD Ize opsat kruznici,
prave kdyz plati

|<<ACB| = |<ADB|.
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Véta 2a

Konvexnimu &tyfuhelniku ABCD Ize opsat kruznici,
prave kdyz plati

|<BAD| + |<DCB| = |<ADC| + |<CBA| = 180°.
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Véta 2b

Konvexnimu &tyfuhelniku ABCD Ize opsat kruznici,
prave kdyz velikost vnitfniho uhlu pfi kterémkoliv jeho
vrcholu je shodna s velikosti vedlejSiho uhlu u vrcholu
protéjsiho.

W
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Priklad 1

Necht ABCD je rovnoramenny lichobéznik se zéklad-
nami AB a CD, P prusecik jeho uhlopficek a O stfed
kruznice jemu opsané. Dokazte, Ze body B, C, P, O
lezi na téze kruznici.
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Priklad 2

Je dan pravouhly trojuhelnik ABC s pravym uhlem
pfi vrcholu C, bod M jako pata kolmice z vrcholu C
na stranu ¢ a body K, L lezici po fadé na stranach
BC, CA, pfi¢emz plati 2 |[BK| = |CK| a 2|CL| = |AL.
Dokazte, ze body K, C, L a M lezi na téze kruznici.

v

1. zpUsob:
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Priklad 2

Je dan pravouhly trojuhelnik ABC s pravym uhlem
pfi vrcholu C, bod M jako pata kolmice z vrcholu C
na stranu ¢ a body K, L lezici po fadé na stranach
BC, CA, pfi¢emz plati 2 |[BK| = |CK| a 2|CL| = |AL.
Dokazte, ze body K, C, L a M lezi na téze kruznici.

v

2. zpusob:
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Mocnost bodu ke kruznici
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Véta 3

Necht je dan konvexni &étyfuhelnik ABCD a predpo-
kladejme, ze se pfimky AB a CD protinaji v bodé
M. Ctyfuhelniku ABCD lze opsat kruznici, pravé kdyz
plati

IMA| - |[MB| = |MD| - |MC|.
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Véta 4

Necht P je prisecik uhlopfiCek konvexniho Ctyfihel-
niku ABCD. Ctyfahelniku ABCD lze opsat kruznici,
prave kdyz plati

IPA| - |PC| = |PB| - |PD|.
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Priklad 3

Necht L je libovolny vnitini bod krat$iho oblouku BC kruznice
opsané Ctverci ABCD. Oznaéme K prusecik pfimek AL a CD,
M prisecik pfimek AD a CL a N prusecik pfimek MK a BC.

Dokazte, ze body B, L, M a N lezi na téze kruznici.
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Priklad 4

Jsou dany kruznice k, ¢, které se protinaji v bodech A, B.
Oznaéme K, L po fadé dotykové body jejich spole¢né tecny
zvolené tak, Ze bod B je vnitfnim bodem trojuhelniku AKL. Na
kruznicich k a ¢ zvolme po fadé body N a M tak, aby bod A
byl vnitfnim bodem usec¢ky MN a MN J KL. Dokazte, Ze po-
kud pfimka MN je teCnou kruznice opsané trojuhelniku AKL, je
Ctyfuhelnik KLMN tétivovy.

v
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Priklad 5

Bud ABCD tétivovy ¢tyfihelnik. Necht jsou I, I
stfedy kruznic vepsanych po fadeé trojuhelnikim ABC
a ABD. Dokazte, Ze také Ctyfuhelnik ABI11; je tétivovy.
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Déekuji za pozornost.
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